Θέματα προσομοίωσης για τις προαγωγικές εξετάσεις


1o ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΒΟΛΟΥ

Β΄ΤΑΞΗ  

ΕΠΑΝΑΛΗΨΕΙΣ ΓΙΑ ΤΙΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ

ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ
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[image: image229.png]



ΚΡΙΤΗΡΙΑ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ  2022 – 2023

1ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1 

Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1.  Η ευθεία η οποία διέρχεται από τα σημεία Α (x1, y1) και Β (x1, y2) έχει συντελεστή διεύθυνσης μηδέν.

2. Οι διχοτόμοι των γωνιών των αξόνων x´x, y΄y έχουν εξισώσεις y = x και y = - x και τέμνονται κάθετα.

3. Η εξίσωση x2 - 9y = 0 παριστάνει υπερβολή. 

4. Ο κύκλος x2 + y2 = 1 περνά από την εστία της παραβολής y2 = 4x.
5.  Οι ευθείες της μορφής y = α x +β , όπου α σταθερό και β μεταβλητό, είναι όλες παράλληλες μεταξύ τους.
Α2) Αποδείξτε ότι η εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το σημείο Α(χο,ψο) και έχει

         συντελεστή διεύθυνσης λ είναι ψ - ψο= λ ( χ - χο ) .

ΘΕΜΑ 2                                                   2_15010
Δίνονται τα μη συνευθειακά σημεία του επιπέδου 
[image: image2.wmf],,

ABG

 και τα διανύσματα 
[image: image3.wmf]®

BD

 και 
[image: image4.wmf]®

GE

 τέτοια ώστε 
[image: image5.wmf]®®®

BD=BA+BG

 και 
[image: image6.wmf]®®®

GE=GA+GB

.

α) i. Να δείξετε ότι 
[image: image7.wmf]®

AD

=
[image: image8.wmf]®

BG

 και  
[image: image9.wmf]®

AE

=
[image: image10.wmf]®

GB

.

ii. Να δείξετε ότι τα διανύσματα 
[image: image11.wmf]®

AD

 και 
[image: image12.wmf]®

AE

 είναι αντίθετα.

β) Να δικαιολογήσετε γιατί τα σημεία 
[image: image13.wmf],

AD

 και 
[image: image14.wmf]E

 είναι συνευθειακά.
ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται ο κύκλος χ2+ψ2= 25.

Γ1) Να βρεθεί η εξίσωση της εφαπτομένης του ε1 στο σημείο του Μ(4,-3)

Γ2) Να βρεθεί η εξίσωση της εφαπτομένης του  ε2 που είναι παράλληλη στην ε1 .

Γ3) Να βρεθούν οι εξισώσεις των κύκλων που εφάπτονται στην ε1 και στους ημιάξονες Οχ 

        και Οψ.

Γ4) Αν Κ και Λ τα κέντρα των κύκλων του (γ) ερωτήματος , να βρεθεί η εξίσωση του   

       κύκλου  που έχει για διάμετρο την ΚΛ
ΘΕΜΑ 4                                       4_18244
Δίνονται οι ευθείες ε1:y=
[image: image15.wmf]x

3

 και ε2:y=x  .

α) Να σχεδιάσετε τις ε1,ε2 στο ίδιο ορθοκανονικό σύστημα αξόνων. 

β) Να βρείτε τη γωνία που σχηματίζει κάθε μια από τις ευθείες ε1, και ε2    με τον άξονα x’x. 

γ) Να αιτιολογήσετε γιατί η οξεία γωνία των ε1,ε2  είναι 15o. 

δ) Να αποδείξετε ότι συν15ο=
[image: image16.wmf]2
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2OΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1
Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1. Όταν ο συντελεστής διεύθυνσης μιας ευθείας δεν ορίζεται, τότε η εξίσωσή της είναι της μορφής x = x0.

2. Αν
[image: image17.wmf]®

x

=6
[image: image18.wmf]®

y

, τότε η γωνία  των 
[image: image19.wmf]®

x

 και
[image: image20.wmf]®

y

  είναι ίση με μηδέν.

3. Για τα ομόρροπα διανύσματα  
[image: image21.wmf]®

x

 και
[image: image22.wmf]®

y

 έχουμε: 
[image: image23.wmf]®

®

×

y

x

 =  
[image: image24.wmf]®

®

×

y

x

.
4. Αν οι ευθείες (μ + 1) x - y = 0 και 3x + y - 7 = 0 είναι παράλληλες, τότε μ = 2.

5. Ο κύκλος (x - 1)2 + y2 = 1 και η παραβολή y2 = - 2x εφάπτονται.

Α2)  Nα αποδείξετε ότι Αν Μ μέσο του ΑΒ τότε    
[image: image25.wmf]®

OM

 =  
[image: image26.wmf]2
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.             

ΘΕΜΑ 2                                                 2_15440
Δίνονται τα σημεία A(0,2),B(3,0) και Γ(1,1).

α) Να βρείτε τις συντεταγμένες των διανυσμάτων [image: image28.png]


, [image: image30.png]


.

β)   1. Να εξετάσετε αν τα σημεία [image: image32.png]A, B xaw T



 ορίζουν τρίγωνο.

2.Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου [image: image34.png]ABT



.

ΘΕΜΑ 3 

Δίνονται τα διανύσματα 
[image: image35.wmf]®

a

=(1,-1) και 
[image: image36.wmf]®

b

=(3,0). 
Γ1) Να βρείτε τις συντεταγμένες του διανύσματος 
[image: image37.wmf]®
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=4
[image: image38.wmf]®
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Γ2) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που έχει συντελεστή διεύθυνσης 
[image: image39.wmf]5

2

®

u

 και διέρχεται από το σημείο A(1, 
[image: image40.wmf]×

®
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 EMBED Equation.3  [image: image41.wmf]®

b

+2)             
ΘΕΜΑ 4                                       4_18415
Δίνεται η εξίσωση 
[image: image42.wmf]22
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xy

ll
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 (1) όπου λєR και η ευθεία    
[image: image43.wmf]:230

xy

e

+=

.

α) Να αποδείξετε ότι για κάθε λєR τα κέντρα των κύκλων που προκύπτουν από την (1) ανήκουν στην ευθεία 
[image: image44.wmf]e

.

β) Να βρείτε τις εξισώσεις των ευθειών 
[image: image45.wmf]12

,

ee

 που απέχουν μεταξύ τους 2 μονάδες και έχουν μεσοπαράλληλη την ευθεία 
[image: image46.wmf]e

. 

γ) Να αποδείξετε ότι όλοι οι κύκλοι που προκύπτουν από την (1) εφάπτονται σε δύο σταθερές ευθείες.

δ) Να βρείτε το εμβαδόν ενός τετραγώνου του οποίου δύο απέναντι πλευρές ανήκουν στις ευθείες 
[image: image47.wmf]12

,

ee

 αντίστοιχα.

                                           3o ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1 

Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1. Ένα διάνυσμα και μία ευθεία, αν έχουν τον ίδιο συντελεστή διεύθυνσης είναι παράλληλα.

2. Παράλληλα ή συγγραμμικά είναι τα διανύσματα που έχουν την ίδια διεύθυνση.
3. Το εμβαδόν του τριγώνου που ορίζεται από την ευθεία 2x + 5y = 10 και τους άξονες x΄x και y΄y, είναι 5 τ.μ.

4. Τα σημεία (- 2, 2) και (4, 2) του κύκλου (x - 1)2 + (y - 2)2 = 9 είναι αντιδιαμετρικά.
5. Η εξίσωση y = x + β με β ( R παριστάνει οικογένεια ευθειών παράλληλων προς την ευθεία y = x.
Α2)  Αν 
[image: image48.wmf]®

a

=(χ1,ψ1), 
[image: image49.wmf]®

b

=( χ2,ψ2) και θ η γωνία τους , δείξτε : συνθ =
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ΘΕΜΑ 2                                                 2_17942
Δίνεται η κωνική τομή με εξίσωση  [image: image52.png]



α) Να προσδιορίσετε το είδος της κωνικής τομής και να βρείτε μία εστία της.

β) Να εξετάσετε αν το σημείο Μ(1,2022) μπορεί να ανήκει στην [image: image54.png](C)



.
ΘΕΜΑ 3 
    Να βρεθεί η εξίσωση του κύκλου που έχει το κέντρο του στην ευθεία 
(ε): 2x + y + 1 = 0 και διέρχεται από τα σημεία Α (- 1, 2) και Β (3, - 1). 

ΘΕΜΑ 4                                       4_18521
Δίνονται τα σημεία [image: image56.png]A(1,2),B(2,4) ko I'(3,1)



.

α) Να αποδείξετε ότι η [image: image58.png]BAr

90°



.

β) Να βρείτε την εξίσωση του κύκλου [image: image60.png]


, ο οποίος διέρχεται από τα σημεία [image: image62.png]A Bxa T



.

γ) Αν ο κύκλος [image: image64.png]


 έχει εξίσωση [image: image66.png](x=2) + (v



 , τότε να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτόμενων του, οι οποίες διέρχονται από την αρχή των αξόνων.
4ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1 

Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1. Όταν οι συντελεστές είναι αντίστροφοι  αριθμοί τότε τα διανύσματα είναι κάθετα. 

2. Οι συνιστώσες του 
[image: image67.wmf]g

r

=λ 
[image: image68.wmf]a

r

+μ 
[image: image69.wmf]b

r

 είναι τα  
[image: image70.wmf]a

r

 και 
[image: image71.wmf]b

r

, όπου 
[image: image72.wmf]a

r

 ,
[image: image73.wmf]b

r

, μη συγγραμμικά διανύσματα.

3. Ο κύκλος με κέντρο Κ (1, - 1) που περνά από το σημείο (- 1, 1), έχει πάντα εξίσωση:
(x - 1)2 + (y + 1)2 = 8.
4. Αν 
[image: image74.wmf]a

r

 και 
[image: image75.wmf]b

r

 μη μηδενικά διανύσματα και θ η γωνία τους, τότε 
[image: image76.wmf]π

θ

0

£

£


5. Για το διάνυσμα 
[image: image77.wmf]a

r

 και τον λ αρνητικό πραγματικό αριθμό ισχύει:
[image: image78.wmf]a

l

r

×

=-λ 
[image: image79.wmf]a

r

.

Α2)   Να αποδειχθεί ότι κάθε ευθεία του επιπέδου έχει εξίσωση   της μορφής

                                           Αχ+Βψ+Γ=0 με Β 

 0 ή  Α  

 0.

ΘΕΜΑ 2                                                 2_18733
Δίνονται τα σημεία Α(4,3), Β(1,1) και Γ(6,0).
α) Να βρείτε τις συντεταγμένες των διανυσμάτων 
[image: image80.wmf]®

AB

 και 
[image: image81.wmf]®

AG

. 

β) Να δείξετε ότι τα διανύσματα 
[image: image82.wmf]®

AB

 και 
[image: image83.wmf]®

AG

 είναι κάθετα.

γ) Δίνεται το σημείο Μ(
[image: image84.wmf]2

7

,
[image: image85.wmf]2

1

). Να δείξετε ότι (ΜΑ)=(ΜΒ).
ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται η εξίσωση: 
[image: image86.wmf]22

26680

xxyyxy
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Γ1) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση παριστάνει γεωμετρικά δύο ευθείες γραμμές 
[image: image87.wmf]1

e

 και 
[image: image88.wmf]2

e

 οι οποίες είναι παράλληλες μεταξύ τους.

Γ2) Αν 
[image: image89.wmf]1

:20

xy

e

+-=

και 
[image: image90.wmf]2

:40

xy

e

+-=

, να βρείτε την εξίσωση της μεσοπαράλληλης τους. 
Γ3) Αν Α είναι σημείο της ευθείας 
[image: image91.wmf]1

e

 με τεταγμένη το 2 και Β σημείο της ευθείας 
[image: image92.wmf]2

e

 με τετμημένη το 1 , τότε:    i) να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων A και Β

                      ii) να βρείτε τις συντεταγμένες δύο σημείων Γ και Δ της ευθείας ε έτσι, ώστε το

                           τετράπλευρο ΑΓΒΔ να είναι τετράγωνο.
ΘΕΜΑ 4                                       4_20091
Τα σημεία Α(-7, -1) και Β(3, -5) είναι σημεία ενός κύκλου C κέντρου Κ. Το σημείο Μ είναι το μέσο της χορδής ΑΒ και μία ευθεία ε διέρχεται από τα σημεία Κ και Μ. 

α) Να βρείτε: 

Τις συντεταγμένες του σημείου Μ.

Την εξίσωση της ευθείας ΚΜ.
 

β) Αν από το κέντρο Κ του κύκλου διέρχεται η ευθεία (δ): x+y= -12, τότε: 

Να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου Κ.
Να βρείτε την εξίσωση του κύκλου C.

5ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1 

Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1. Υπάρχουν δύο ευθείες ε1, ε2 με συντελεστές διεύθυνσης λ1, λ2 αντίστοιχα για τις οποίες ισχύει συγχρόνως λ1 = λ2 και λ1 . λ2 = - 1.

2. Η εξίσωση x2 + y2 + α (x + y + 1) = 0 παριστάνει κύκλο για κάθε θετικό α.
3. Για την απόσταση d (Α, ε) του σημείου Α από την ευθεία ε ισχύει d (Α, ε) = 0. Το σημείο Α ανήκει στην ευθεία ε.
4. Ο κύκλος (x + 1)2 + y2 = 18 τέμνει την ευθεία y = x + 1.

5. Το μέτρο ενός διανύσματος 
[image: image93.wmf]®

AB

 είναι μη αρνητικός αριθμός.
 Α2)  Έστω ε η εφαπτομένη του κύκλου C: χ2+ψ2=ρ2 σε ένα σημείο του Α(χ1,ψ1).

     Να αποδείξετε ότι η εφαπτομένη του κύκλου C στο Α έχει εξίσωση  χ1χ+ψ1ψ=ρ2 .

ΘΕΜΑ 2                                                 2_20926
Δίνεται η ευθεία ε:x-2y=1 και τα σημεία A(0,2), B(1,0). 

α) Να αποδείξετε ότι το σημείο Β ανήκει στην ευθεία ε ενώ το σημείο Α δεν είναι σημείο 

     της ε. 

β) Να βρείτε την απόσταση του σημείου [image: image97.png]


 από την ευθεία ε.




γ) Να υπολογίσετε την απόσταση του Α από το Β και να αποδείξετε ότι η προβολή του Β 

    στην ευθεία ε είναι το Β.
ΘΕΜΑ 3 
∆ίνονται οι κύκλοι    C1 : x2 + y2 = 1 και C2 : (x − 4)2 + (y − 4)2 = 4.

Γ1) Να δείξετε ότι οι κύκλοι δεν έχουν κοινό σηµείο. 
Γ2) Να βρείτε την εξίσωση της διακέντρου.
Γ3)   Να βρείτε την μικρότερη και την μεγαλύτερη απόσταση των 2 κύκλων.
Γ4) Από όλα τα εύρη σηµείων (A, B), όπου A ανήκει στον C1 και το B στον C2, να βρεθεί αυτό για το οποίο τα A, B απέχουν την µικρότερη απόσταση και  τη µεγαλύτερη απόσταση.
ΘΕΜΑ 4                                       4_21160
Σε καρτεσιανό σύστημα συντεταγμένων Οxy θεωρούμε το τρίγωνο που ορίζεται από τα σημεία Ο(0, 0), Β(κ, 0) και Γ(0,2κ) όπου κ θετικός πραγματικός αριθμός. Εξωτερικά του τριγώνου ΟΒΓ κατασκευάζουμε τετράγωνα ΟΒΔΕ και ΟΓΖΗ, τότε:

α) Να βρείτε τις εξισώσεις των ευθειών που ανήκουν τα ευθύγραμμα τμήματα ΓΔ και ΒΖ.

β) Να βρεθεί η εξίσωση του ύψους του τριγώνου ΟΒΓ που διέρχεται από το Ο.   (Μονάδες 7)

γ) Να αποδείξετε ότι οι ευθείες ΓΔ, ΒΖ και το ύψος του β) ερωτήματος διέρχονται από το ίδιο σημείο.








           (Μονάδες 8)

6ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ
ΘΕΜΑ 1 

Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1. Το σημείο του κύκλου x2 + y2 = 4 με τετμημένη 2 βρίσκεται πάνω στην ευθεία y = x.
2. Κάθε σημείο της παραβολής y2 = 8x ισαπέχει από την ευθεία x = - 2 και το σημείο (4, 0).
3. Αν 
[image: image103.wmf]b

r

r

+

a

= 0 , τότε τα 
[image: image104.wmf]a

r

και
[image: image105.wmf]b

r

  είναι αντίθετα.

4. Το 
[image: image106.wmf]a

r


[image: image107.wmf])

(

g

b

r

r

+

×

 είναι διάνυσμα.

5. Η ευθεία x + λ (x - y) - λ = 0 τέμνει τη διχοτόμο της  xOy για κάθε τιμή του αριθμού λ. 

Α2)  Να αποδειχθεί ότι η  ευθεία Αχ+Βψ+Γ=0 με Β 

 0 ή  Α  

 0 είναι παράλληλη στο  
[image: image108.wmf]a

r

 (Β, -Α) και κάθετη στο  
[image: image109.wmf]b

r

 (Α,Β).   
ΘΕΜΑ 2                                                 2_21647
Η έλλειψη C έχει εστίες τα σημεία E(4,0), E’(-4,0) και μεγάλο άξονα 10. Να βρείτε:

α) την εξίσωση της C.

β) την εκκεντρότητά της C.

γ) την εξίσωση της εφαπτομένης της C στο σημείο της Μ(
[image: image110.wmf]4

,
[image: image111.wmf]5

9

). 

ΘΕΜΑ 3 

∆ίνεται ο κύκλος C : x2 + y2 − 4x − 4y + 6 = 0. Να βρείτε :

Γ1) το κέντρο K και την ακτίνα ρ του κύκλου,

Γ2) την εξίσωση της ευθείας OK, όπου O η αρχή των αξονων,

Γ3) τα σηµεία A και B του κύκλου C τα οποία απέχουν από την αρχή των αξόνων ελάχιστη και µέγιστη απόσταση αντίστοιχα.
ΘΕΜΑ 4                                       4_21349
Σε ορθοκανονικό σύστημα αξόνων με αρχή το σημείο Ο θεωρούμε κύκλο (C) και ευθεία (ε) με εξισώσεις x2+y2-9x-3y+10=0(1) και 4x+3y-10=0 (2)  αντίστοιχα.

α)  Να βρείτε το κέντρο Κ και την ακτίνα R του κύκλου (C).

     Να υπολογίσετε την απόσταση του κέντρου Κ από την ευθεία (ε) και να αποδείξετε ότι η ευθεία (ε) τέμνει τον κύκλο (C) σε δύο σημεία.

     Να προσδιορίσετε τα σημεία Α και Β στα οποία η ευθεία (ε) τέμνει τον κύκλο (C).

β) Αν είναι Α(1,2) και Β(4, -2), τότε:

     Να υπολογίσετε το εσωτερικό γινόμενο 
[image: image115.wmf]®

®

×

OB

OA

.

     Να αποδείξετε ότι ο κύκλος με διάμετρο ΑΒ διέρχεται από το σημείο Ο.

7ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1 

Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1. Το 
[image: image117.wmf]a

l

r
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  είναι απόλυτη τιμή πραγματικού αριθμού.
2. Έστω ΑΒΓΔ ρόμβος με 
[image: image118.wmf]®
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 EMBED Equation.3  [image: image123.wmf]®
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3. Η γωνία που σχηματίζει η ευθεία x + y = 0 με τον άξονα x´x είναι 45(.
4. Η διχοτόμος της γωνίας xOy τέμνει την υπερβολή  x2 - y2 = 4 σε δύο σημεία.

5. Οι ευθείες 5x + y = 1 και x - 5y - 1 = 0 είναι κάθετες.
Α2)  Αποδείξτε 
[image: image125.wmf]®

a



 EMBED Equation.3  [image: image126.wmf]®
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ΘΕΜΑ 2                                                 2_21682
Έστω 
[image: image134.wmf]r

r
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 δυο διανύσματα για τα οποία ισχύει 
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α) Να αποδείξετε ότι 
[image: image139.wmf]®
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=(3,-4) και να βρείτε το διάνυσμα 
[image: image140.wmf]®

b

.

β) Να αποδείξετε ότι 
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 EMBED Equation.3  [image: image142.wmf]®
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ΘΕΜΑ 3 
Γ1) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση    x2 + y2 + x –y  - 2 + 5λx + λy + 2λ = 0, λ ∈ R

         παριστάνει κύκλο για κάθε πραγµατικό αριθµό λ.

Γ2) Να βρείτε το κέντρο του παραπάνω κύκλου και να αποδείξετε ότι αυτό ανήκει σε µια ευθεία,
         η οποία διέρχεται από το σημείο Α(2,1).
[image: image1.jpg]
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Τα σημεία [image: image145.png]A(3,2)



 και [image: image147.png]B(6, 1)



 βρίσκονται πάνω σε έναν κύκλο [image: image149.png]


 από το κέντρο [image: image151.png]


 του οποίου διέρχεται η ευθεία [image: image153.png]y=2x—7



. Να βρείτε:

α) τις συντεταγμένες του κέντρου [image: image155.png]


 του κύκλου[image: image157.png]


.

β) την ακτίνα [image: image159.png]


 του κύκλου[image: image161.png]


.

γ) την εξίσωση του κύκλου [image: image163.png]


.

8ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1 

Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1. Για τα αντίρροπα διανύσματα 
[image: image164.wmf]a

r

   και 
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 ισχύει: 
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2. Τα σημεία Α (1, 1), Β (- 1, 1) και Γ (1, - 1) είναι κορυφές ισοσκελούς τριγώνου.
3. Αν Α ( Β, τότε η εξίσωση Αx + By + Γ = 0 παριστάνει πάντοτε ευθεία.

4.  Αν 
[image: image167.wmf]®
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 = -5
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, τότε η γωνία των 
[image: image169.wmf]®
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είναι 180ο.
5. Οι κύκλοι   (x - 1)2 + (y + 2)2 = 1   και  (x - 2)2 + (y + 1)2 = 10 εφάπτονται εξωτερικά

Α2)  Αν Α(x1,y2) , B(x1,y2) με Μ(x,y) μέσο του ΑΒ,  να αποδείξετε x =
[image: image171.wmf]2
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Δίνεται το σημείο [image: image174.png]A(1,-3)



 και η ευθεία [image: image176.png]4x+6y=1



.

α) Να εξηγήσετε γιατί το [image: image178.png]


 δεν είναι σημείο της ευθείας [image: image180.png]


.

β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το σημείο [image: image182.png]


 και είναι παράλληλη στην ευθεία  [image: image184.png]


.

ΘΕΜΑ 3 
∆ίνεται η εξίσωση   x2 + y2 − 4λx − 4 = 0,  λ ∈ R
(1)

Γ1) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση (1) παριστάνει κύκλο για κάθε λ ∈ R.

Γ2) Να αποδείξετε ότι οι κύκλοι που ορίζονται από την εξίσωση (1) διέρχονται από δύο σταθερά σηµεία.

Γ3)  Να βρείτε τον κύκλο που ορίζεται από την εξίσωση (1) και εφάπτεται στην ευθεία 
       (ε) : y = x − 2.
ΘΕΜΑ 4                                                4_22073
Σε χάρτη με καρτεσιανό σύστημα συντεταγμένων η θέση ενός λιμανιού προσδιορίζεται από το σημείο Λ(2,6) και η θέση ενός πλοίου με το σημείο Π(λ-1, 2+λ), λ(R.

α)  ι. Αν το πλοίο κινείται ευθύγραμμα, να βρείτε την εξίσωση της τροχιάς του. 
Να εξετάσετε αν το πλοίο θα περάσει από το λιμάνι.


β) Αν τελικά το πλοίο δεν περάσει από το λιμάνι, να βρείτε:

Ποια είναι η ελάχιστη απόσταση του πλοίου από το λιμάνι;


Το σημείο του καρτεσιανού επιπέδου που βρίσκεται το πλοίο, όταν απέχει την ελάχιστη απόσταση από το λιμάνι.


9ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1 

Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1. Αν 
[image: image185.wmf]®

AG

= - 
[image: image186.wmf]®

BG

τότε τα Α, Β, Γ είναι συνευθειακά.
2. Μία εφαπτομένη ευθεία του κύκλου x2 + y2 = 1 στο σημείο με τετμημένη 1, έχει εξίσωση x + y = 1.
3. Το μοναδιαίο διάνυσμα που είναι ομόρροπο με το 
[image: image187.wmf]®
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=
[image: image188.wmf]®
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 είναι το διάνυσμα  
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=
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4. Δίνονται τα σημεία Α (- 3, - 1), Β (2, 2), Γ (- 3, 4) και Δ (3, - 6). Η ευθεία ΑΒ είναι κάθετη προς την ευθεία ΓΔ.
5. Ο άξονας x΄x είναι άξονας συμμετρίας της παραβολής x2 = 8y.
Α2)  Κάθε κύκλος έχει εξίσωση της μορφής x2 + y2 + Αx +Βy + Γ= 0 με Α2+Β2-4Γ>0 και αντιστρόφως κάθε εξίσωση της μορφής (1) παριστάνει κύκλο.
ΘΕΜΑ 2                                                 2_22147
Δίνεται η εξίσωση x2+y2-x-y-
[image: image194.wmf]2
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[image: image196.png]
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B) Nt amoBeifete 6wt to onpisio A (2, - E)zivm onpsio tou kikhou (KR)




γ) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης του κύκλου (Κ,R) στο Α.
ΘΕΜΑ 3 
Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι
[image: image198.wmf]®

AB

 = (λ,λ+1) , 
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AG

=(3λ,λ-1) , όπου 
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l

¹

 και 
[image: image201.wmf]2
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 ,και Μ είναι το μέσο της πλευράς ΒΓ

Γ1) Να αποδείξετε ότι 
[image: image202.wmf]®

AM

=(2λ,λ) 

Γ2) Να βρείτε το λ ώστε το διάνυσμα 
[image: image203.wmf]®

AM

 είναι κάθετο στο διάνυσμα 
[image: image204.wmf]®
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[image: image205.wmf]l
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Γ3)Για την τιμή του λ που  βρήκατε στο ερώτημα Γ2, να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ.
ΘΕΜΑ 4                                                4_22265
Στο καρτεσιανό επίπεδο δίνονται τα σημεία Α(1, –1), Β(2, 2) και Γ(μ–1, 3μ–2), μ(R.

α) Να αποδείξετε ότι καθώς το μ διατρέχει το R, το σημείο Γ κινείται στην ευθεία ε: y = 3x +1.                                                                                                                      

β) Να αποδείξετε ότι καθώς το μ διατρέχει το R, τα σημεία Α, Β, Γ είναι κορυφές τριγώνου.                                                                                                               

γ) Να αποδείξετε ότι το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ είναι σταθερό
δ) Να βρείτε  τις εξισώσεις των ευθειών που διέρχονται από το σημείο Β και από τις οποίες το σημείο Α, απέχει απόσταση ίση με 1.                                                                                                  
10ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1 

Α1) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.

1. Η ευθεία y = κ2x + 1 σχηματίζει αμβλεία γωνία με τον άξονα x´x για κάθε κ ( 0. 
2. Ένα σημείο (x1, y1) είναι εσωτερικό ενός κύκλου με κέντρο Κ (x0, y0) και ακτίνα ρ. 
Ισχύει: (x1 - x0)2 + (y1 - y0)2 < ρ2.
3. Η καμπύλη που παριστάνει η εξίσωση x2 + y2 = α2, είναι γραφική παράσταση συνάρτησης.
4. Αν δυο διανύσματα έχουν ίσες συντεταγμένες δεν είναι απαραιτήτως ίσα.
5. Από την ισότητα : 
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,  συμπεραίνουμε ότι τα 
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  είναι ομόρροπα.

Α2)  Να αποδείξετε 
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Θεωρούμε την ευθεία ε: 3x – 4y  = 0 και το σημείο Α(-2,1).       

α) Να αποδείξετε ότι η απόσταση του σημείου Α από την ευθεία είναι 2.          

β) Να βρείτε την εξίσωση ευθείας (η) κάθετης στην (ε) που διέρχεται από το σημείο Α.

γ) Να βρείτε την εξίσωση του κύκλου που έχει κέντρο το σημείο Α και εφάπτεται στην ευθεία (ε).    
ΘΕΜΑ 3 
Γ1) Αν 3 
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Γ2) Ομοίως αν 2· 
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ΘΕΜΑ 4                                                4_22265
Δίνεται η παραβολή (C) που έχει εξίσωση [image: image227.png]


 = 4x (1).

α) Να σχεδιάσετε πρόχειρα την παραπάνω παραβολή και να γράψετε τις συντεταγμένες της εστίας της Ε και την εξίσωση της ευθείας της διευθετούσας δ.

β) Να βρείτε τις εξισώσεις των ευθειών που διέρχονται από το σημείο Α(0 , 2) και  εφάπτονται στην παραβολή που περιγράφει η εξίσωση (1).

Τελευταίες συμβουλές

1η Συμβουλή

Μην πανηγυρίζετε την ώρα που δίνονται τα θέματα. Ενδεχόμενα να κρύβουν κάποιες παγίδες που με την πρώτη ματιά δεν φαίνονται.

2η Συμβουλή 

Να είστε ψύχραιμοι κατά την διάρκεια των εξετάσεων για να αποδώσετε στο μέγιστο της προετοιμασίας σας.

3η Συμβουλή

Μην απογοητεύεστε αν τυχόν σας φαίνονται άγνωστα τα θέματα. Θα ακολουθήσουν 2 ώρες που μπορείτε να κάνετε τα πάντα. Σίγουρα είναι θέματα  που κάπου , κάποτε τα έχετε διδαχθεί. 

4η Συμβουλή

Μην συζητάτε με άλλους συνυποψήφιούς σας για τις λύσεις των θεμάτων μετά το τέλος της εξέτασης. Το μόνο που θα σας προσφέρει μια τέτοια κουβέντα είναι προβληματισμός. Αν θέλετε να συμβουλευτείτε κάποιον , μιλήστε με τον υπεύθυνο καθηγητή. 

5η Συμβουλή

Μην επηρεάζεστε από ενδεχόμενη αποτυχία σε κάποιο μάθημα. Σκεφθείτε ότι είναι καλύτερα να έχετε αποτύχει σε ένα μάθημα παρά σε δύο ή περισσότερα.

                                                                                                     ……………………………………και μετά ,
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